2. cviceni - Vyroky, vyrokové formule, matematicka indukce
13. 10. 2022
% = priklady, co byste fakt fakt méli udélat, prosim prosim

Piiklad 1. Dokazte nasledujici tvrzeni:
1— n+1
a. Yp_o¢" =~ prog# L

2
« . , . . _ /b2 —
c. Kofeny kvadratické rovnice az?+bx+c = 0 nalezneme pomoci vzorce T12 = W.
oo o011 1 = _n_
d. Pron € Nplatt: 15+ 55+ 357+ T D) T

e. *® Pro kazdé n € N je 5" — 1 délitelné ¢tyfmi.

Piiklad 2. Tabulkovou metodou dokazte, Ze nasledujici vyroky jsou tatuologie.

a. 7(—mA) —= A (Zakon dvoji negace)
b. % (A = B) < (-B = -4) (Princip obmény)
c. AV (—A4) (Princip vylouceni tfetiho)
d. -(A = B) < (AAN-B) (negace implikace)
e. (A= B) < (-AVB) (alternativa implikace)
f. % (A= B)ANB = () = (A = O) (tranzitivita implikace)

Priklad 3. Ze stolu v kuchyni zmizelo pec¢ené kute. Podezieni padéa na t¥i doméci psy: Azora,
Broka a Cicera. Nikdo jiny na misté ¢inu nebyl. Zaroven vime, Ze:

a. Cicero nikdy nechodi do kuchyné bez Azora.
b. Brok neumi vylézt na stul.

Podilel se Azor na zmizeni kurete?
Priklad 4. Totéz, ale tentokrat:

a. Azor vzdycky chodi do kuchyné alespon s jednim dal$im psem.
b. Cicero byl v danou dobu u veterinafe.
Podilel se Brok na zmizeni kufete?
Piiklad 5. # Tatovi pry ze spize zmizela pastika. Tvrdi, Ze:
a. Azor, Brok i Cicero byli v dany den doma a nikdo dalsi tam nebyl.
b. Azor by se o paStiku rozdélil pravé s jednim dalsim psem.
c. Pokud Brok nesnédl pastiku, pak ji nesnédl ani Cicero.
d. Pokud psi jedli pastiku pfesné ve dvou, pak jednim z nich byl urc¢ité Azor.

e. Pokud Cicero nesnédl pasStiku, pak ji nesnédl ani Brok.

Co z toho muZeme usoudit?
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Piiklad 6. Rozhodnéte o pravdivosti nasledujicich vyroki a znegujte je.

a. Ve e N Jye N Vze Nz >0 = d. %Vz e R\{0} JyeR:z-y=1
z>y

. ty <
b %VeyeR:z y>0 — 24+y >0 e. Ve eR JyeQ:y<zAz<y+l

c. ¥VzeR dyeR:izxz-y=1 f.VeeR dyeN:y<zhz<y+1

Priklad 7. Necht M zna¢i mnoZinu v8ech muzi a Z mnoZinu v8ech Zzen. UvaZujme nyni
néasledujici vyrokové formy:

e S(m,z): Muz m je manZelem Zeny z.
e Li(m,z): Muz m miluje Zenu z.
e Lo(m, 2): Zena z miluje muze m.
Zapiste nasledujici vyroky pomoci kvantifikator, logickych spojek a pravé definovanych vyrokovych

forem.

a. Kazdy Zenaty muz miluje svou Nasledujici vyroky pielozte do ¢estiny:
manzelku.

- . f. 3 M Z =

b. % Kazdou zenu miluje néjaky muz. me vz € 5(m, z)

c. Kazdy muz ma nejvyse jednu manzelku. g. % 3Jze€ Z Vme M : Li(m,z) =

-L

d. Existuje vdan4 Zena. 2(m, 2)

e. % Existuje manzelka, ktera miluje jiného h. 3z € Z VYm € M : Ly(m,z) =
muze, neZ svého manzela. —Li(m,2)

Priklad 8. Necht X, A, B jsou libovolné mnoziny. Dokazte nésledujici vyroky.

a. 0 C A d. %k (ANB=A) < ACB
b. AUB=AU(B\ A) e. XU(AUB)=(XUA)UB
c. ® A=(A\B)U(ANB) f. X\(AUuB)=(X\A4)N(X\B)
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